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Au terme de ce chapitre l'auditeur doit étre capable de :

* Mesurer les inégalités dans la répartition des ressources dans la société
* Appréhender les caractéristiques de position que peuvent étre les quantiles, les déciles, les
quintiles, les déciles les centiles
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Introduction

Pour mesurer les inégalités dans la répartition des ressources de la société, on peut utiliser les
caractéristiques de position. Elles peuvent étre déterminées, quelle que soit la nature de la variable.
Dans le cas ou la variable est qualitative, sa détermination est identique a celle de la médiane. Les
caractéristiques de position sont les quartiles, les quintiles, les déciles et les centiles.

Les quartiles partagent I'effectif total en quatre parties égales. Les quintiles partagent I'effectif total en
cing parties égales. Quant aux déciles, elles partagent l'effectif total en dix parties égales. Enfin les
centiles partagent en cent parties égales.




Détermination des quartiles (Q1; Q2; Q3).

Détermination des
quartiles (Q1; Q2; Q3).

Distributions statistiques discrétes

Xi n; Ni d /

X, n; n; N;” effectif cumulé croissant
Xs ny n; +m

X3 n; n; +np+ng

b, 8 Ny N

Q, occupe le rang % Soit %est compris entre X1 et X2.
Q=%
 MAA N
Q, = Médiane occupe le rang 5
Si %est compris entre X, et X5 alors Q, = X3
Q5 occupe le 3TN

Si 3TN est compris entre X, et X5 alors Q3 = X,

Déciles sont de (D4 Dy D3 ... Do)

Le ratio des déciles ou I'écart inter déciles

Ce ratio est toujours supérieur a 1, ce ratio augmente avec les inégalités dans la répartition
D9
des ressources. Si par exemple, dans une société donnée, on a que 3=5
1

Cela voudrait dire que dans cette société, le revenu des 10% les plus riches de la population
est 5 fois plus supérieur au revenu de 10% les plus pauvres de cette population.

La détermination des déciles est identique a celle des quartiles.
Distributions statistiques continues
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Détermination des quartiles (Q1; Q2; Q3).

X n; Ni/v
X - Xp n n; N; effectif cumulé croissant
Xy - X;3 np n; +n
X3 - X4 n3 n; +np+n3
Xn X n+1 n, N

Le premier quartile (Q4) occupe le rang %
si e [xi—x[

On suppose qu'il ya une répartition uniforme des effectifs a l'intérieur des classes. Le premier
quartile s'obtient par la méthode d'interpolation linéaire.

N
Qel[xi—x3[ — N4
Ni+1
E_ Ni—l
Q=X+ 4—(X2—X1)’
Niv1—Ni-1

Le deuxieme quartile = Médiane, il s'occupe le rang N/2
Ni
S % e[lx,—x,[ - N2

Nit
%—NH
Q= + P

Le troisieme quartile Q3 occupe le rang 3TN
Ni.i
Si 3—4’! e [xo—xd[ — 3NM4

Ni+l
3TN_N1'—1
Q3 =X;s +m(X6 - Xs)

Q. Remarque

Quelle que soit la distribution statistique, Cgp= Ds= Q5= Me
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Les caractéristiques de forme

Les caractéristiques
de forme

On a deux mesures de la forme d'une série statistique : la mesure de I'asymétrie et la mesure
de I'aplatissement.

La mesure de I'asymétrie

Une distribution statistique est symétrique si X= Mo = Me

la distribution statistique est asymétrique si X # Mo # Me

Il'y a une asymétrie avec un étalement vers la droite ou obliquité a gauche si et seulement si
X > Me > Mo. Cela voudrait dire que la plus grande concentration est a gauche.

Il'y a une asymétrie avec un étalement vers la gauche ou obliquité a droite si et seulement si
X < Me < Mo. Cela voudrait dire que la plus grande concentration est a droite.

Coefficients d'asymétrie

Pour mesurer I'asymétrie, on peut utiliser I'un des trois coefficients a savoir celui de Yule ; ou
de Pearson et ou de Fisher.

Coefficient d'asymétrie de Yule
Il s'appuie sur les quartiles
g _ (Q:~ Me)—(Me—Q)
(Q3— Me)+ (Me— Q)
g Q+0 —2Me
Q-0

Q4 = premier quartile, Q5 = troisieme quartile, Me = Médiane

Si S =0, la distribution est symétrique ; Si' S > 0, il y a asymétrie avec un étalement vers la
droite. Si S< 0, il y a asymétrie avec un étalement vers la gauche.

Coefficients d'asymétrie de Pearson

Il combine dans son premier coefficient, les caractéristiques de tendance centrale et de de
dispersion
Premier coefficient de Pearson (s)
S = }—MO
o

Si S =0, la distribution est symétrique ;Si S <0, il y a asymétrie avec un étalement vers la
gauche ou obliquité a droite. Si S > 0, il y a asymétrie avec un étalement vers la droite ou
obliquité a gauche.

Deuxiéme coefficient de Pearson ( 1)

Dans son second coefficient, il utilise les moments centrés.
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Les caractéristiques de forme

B1 est un carré parfait

Bi1= (”—i)z
o
A3 =m3—3m1m2 +2m13
A2 =My — ml2
B1=0 symeétrique
B1> 0 ily a asymétrie avec un étalement vers la droite.

Le coefficient d'asymétrie de Fisher
I combine le moment centré d'ordre 3 et une caractéristique de dispersion
y7:
i 3
oz
6,=0 la distribution est symétrique. ;& 4 > 0= la distribution est asymétrique avec un

étalement vers la droite. ; 61 <0 = la distribution est asymétrique avec un étalement vers la
gauche.

La mesure d'aplatissement

On utilise le coefficient d'aplatissement de Pearson ou celui de Fisher. Il permet de voir si la
distribution étudiée est plus pointue ou plus aplatie que la distribution de référence.

Coefficient d'aplatissement de Pearson
4
pa=5
Hy

Si B, = 3 la distribution est normale ; B, < 3 la distribution est plus aplatie que la normale ; 3,
> 3 la distribution est plus pointue que la normale.

Coefficient d'aplatissement de Fisher

6 2=p,-3
5 2:% -3
H,

Si &, =0 la distribution est normale ;& , > 0 la distribution est plus pointue que la normale ; 65
< 0 la distribution est plus aplatie que la normale
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