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SUJET D’OPTIMISATION

EXERCICE I :

1- Solution de NASH de ce jeu
	
	b1
	b2
	b3
	b4
	b5

	a1
	5,5
	1,9
	6,4
	4,6
	3,7

	a2
	6,4
	7,3
	7,3
	8,1
	5,5

	a3
	0,10
	5,5
	7,3
	0,10
	9,0

	a4
	4,6
	6,4
	8,1
	2,8
	0,10



Dans ce tableau quelle que soit la tactique de B, le joueur A se trouve mieux dans le choix de a2  que celui de a1 comme le présente le tableau ci-dessous :
	
	b1
	b2
	b3
	b4
	b5

	a1
	5
	1
	6
	4
	3

	a2
	6
	7
	7
	8
	5



Donc la stratégie a1 peut être éliminée
Que soit la tactique de A, le joueur B se trouve mieux dans le choix de b1  que celui de b3 comme le présente le tableau ci-dessous :
	
	b1
	b3

	a1
	5
	4

	a2
	4
	3

	a3
	10
	3

	a4
	6
	1



Donc la stratégie b3 peut être éliminée
En continuant, que soit la tactique de B, le joueur A se trouve mieux dans le choix de a2  que celui de a4 comme le présente le tableau ci-dessous :
	
	b1
	b2
	b4
	b5

	a2
	6
	7
	8
	5

	a4
	4
	6
	2
	0



Donc la stratégie a peut être éliminée
En continuant, que soit la tactique de A, le joueur B se trouve mieux dans le choix de b1  que celui de b2 comme le présente le tableau ci-dessous :


	
	b1
	b2
	b4

	a2
	4
	3
	1

	a3
	10
	5
	10



Donc b2 et b4 peuvent être éliminées
Il reste les stratégies :
	
	b1
	b5

	a2
	6,4
	5,5

	a3
	0,10
	9,0



Si a choisit a2 B choisira, b5 et si B choisit B5, A va choisir a3
Si a choisit a3 Alors B va choisir b1.
L’ n’existe pas d’équilibre.

2- Méthode de stratégies prudentes
[bookmark: _GoBack]
EXERCICE II :

f(x, y) = xy² + y² - 2y - x + 1
g(x, y) = x - y - 1

Application de la méthode de Lagrange :

Le lagrangien associé à f et g est :

L(x, y, λ) = xy² + y² - 2y - x + 1 + λ(x - y - 1)

      

(3) ==> x = y + 1
(1) ==> λ = 1 - y²
Donc
(2) devient : 2(y+1)y + 2y - 2 – 1 + y² = 0
(2) ==> 3y² + 4y - 3 = 0

Discriminant de ce polynôme de second degré = 4² - 4*3*(-3) = 52

Donc les points critiques sont :



ou



Les points critiques sont donc les couples ( ; ) et ( ; )

La matrice hessienne est :








· Pour le couple ( ; ) 
On a :


Sous la contrainte de x-y=1, f(x,y) admet un minimum local en ( ; ).

· Pour le couple  ( ; )
On a :
 = 2 > 0 
Sous la contrainte de x-y=1, f(x,y) admet un minimum local en ( ; ) .
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